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 حذ هفبّین لضبیب

،   ًضدیه ضذ، یؼٌی  ثِ لذس وبفی ثِ x ایي طَس ثیبى هی ضَد وِ ّش گبُ f (x) ثشای تبثغ  هفَْم حذ دس ًمطِ ی

 .ًبهٌذ  دس ًمطِ یf(x)سا حذ L ًضدیه ضَد، دس ایي صَست L ّن ثِ همذاس دلخَاُ ثِ ػذدی هثل f(x) آى گبُ
 

 :حذٍد یه طشفِ

اص همبدیش ثیص  x بُثِ آى ًضدیه هی ضَد سا حذ چپ تبثغ ٍ ّش گ f(x) ثِ آى ًضدیه ضَد، آى گبُ ػذدی سا  اص همبدیشی ون تش اص x حبل اگش

 .َیٌذثِ آى ًضدیه هی ضَد سا حذ ساست تبثغ گ f(x) ثِ آى ًضدیه ضَد، آى گبُ ػذدی سا وِ تشی اص
 

 :ًىتِ

 .صهبًی هی گَئین یه تبثغ دس یه ًمطِ داسای حذ است وِ دس آى ًمطِ، حذ چپ ٍ ساست هَخَد ٍ همذاس آى ّب ثب ّن ثشاثش ثبضذ

 .ثشای ثِ دست آٍسدى حذ اص سٍی ًوَداس ثِ صَست صیش ػول هی وٌین

ثشسین، آى گبُ همذاس   سٍی هٌحٌی حشوت هی وٌین تب ثِ ًضدیىی  ، اص سوت چپ  الف ( ثشای ثِ دست آٍسدى حذ چپ دس ًمطِ ی

 .تبثغ دس ایي ّوسبیگی ثشاثش حذ چپ است

ثشسین، آى  سٍی هٌحٌی ضشٍع ثِ حشوت هی وٌین، تب ثِ حَالی  اص سوت ساست  ة ( ثشای ثِ دست آٍسدى حذ ساست دس ًمطِ ی

 .گبُ همذاس تبثغ دس ایي ّوسبیگی ثشاثش حذ است

 .ثِ ضىل سٍ ثِ سٍ تَخِ وٌیذ
 

 :ّوبى طَسوِ هلاحظِ هی ضَد
 

 :تزوش

 .حذ تبثغ لضٍهبً ثشاثش همذاس تبثغ دس آى ًمطِ ًیست .1

 .داسای خذاضذگی ثبضذ، دس آى ًمطِ حذ ًذاسد a اگش هٌحٌی یه تبثغ دس یه ًمطِ هثل .2

 :هحبسجِ ی حذ
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 :الف ( تَاثغ لذسهطلك

ثشای هحبسجِ ی حذ ایي تَاثغ ثب استفبدُ اص تؼشیف لذسهطلك، آى سا تؼییي ػلاهت هی وٌین ٍ پس اص حزف لذسهطلك، حذ سا هحبسجِ هی 

 .وٌین

 :هثبل
 

 :ة ( تَاثغ خضء صحیح

 .ثشای هحبسجِ ی حذ ایي تَاثغ اثتذا، ّوسبیگی هٌبست سا تؼییي هی وٌین. سپس همذس خضء صحیح سا دس ایي ّوسبیگی تؼییي هی وٌین

 :هثبل
 

 .سسذ ًوی −1ًضدیه ضَین، آى گبُ همذاس تبثغ ثِ   دس هثبل ثبلا، اگش اص همبدیشی ون تش ٍ ثیص تش ثِ

دس ثبصُ ی تؼشیف وذام ضبثطِ لشاس داسد.  x = a ، اثتذا هؼلَم هی وٌینx = a دس تَاثغ چٌذ ضبثطِ ای ثشای هحبسجِ ی حذ دس ًمطِ ی

 .هحبسجِ هی وٌین x = a سپس حذ ّوبى ضبثطِ سا دس

 :هثبل

 .ثِ دست آٍسیذ  سا y حذ تبثغ
 

 :لضبیبی حذ

 :الف ( لضیِ ی وشاى داسی تَاثغ حذ

 :آى گبُ  ، تبثؼی وشاى داس ثبضذ، x = aٍ دس ّوسبیگی ًمطِ ی f (x) اگش
 

 .هٌظَس اص وشاى داسی ایي است وِ ثشد تبثغ هحذٍد ثِ دٍ ػذد حمیمی ثبضذ
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 .وشاى داس ّستٌذ  ،تَاثغ هثلثبتی هثلا

 :ًىتِ

 .تؼشیف ضذُ ثبضذ x = a س، حتوبً ثبیذ دس ّوسبیگی ًمطِ یتبثغ وشاى دا

 :ة ( لضیِ ی فطشدگی

 :، آى گبُ اگش  داضتِ ثبضین، a اگش دس یه ّوسبیگی ًمطِ ی
 

 :ًىتِ

ثبضٌذ، آى گبُ تشویت ایي تَاثغ   داسای حذٍد x = a دٍ تبثغ ثبضٌذ ٍ دس ًمطِ ی f ٍ g اگش

 .ّستٌذ  ثِ تشتیت داسای حذٍد x = a دس ًمطِ ی  یؼٌی

 :ًىتِ

 .اگش یىی اص دٍ تبثغ حذ ًذاضتِ ثبضذ، هدوَع ٍ تفبضل آى ّب حتوبً حذ ًذاسد. ٍلی دس هَسد ضشة یب تمسین آى ّب ًوی تَاى ًظش داد
 

 حذ دس ثی ًْبیت

 :حذ دس ثی ًْبیت

 

 :ای اًذ سٍش حذ گیشی اص وسشّبیی وِ صَست ٍ هخشج آًْب چٌذ خولِ

http://parsitest.com/Article/251.htm
http://parsitest.com/Article/251.htm
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 .دس صَست ٍ هخشج ّش وذام ثِ طَس خذاگبًِ ثضسي تشیي دسخِ سا دسًظش ثگیشیذ

ًذاسد ٍ ثی ًْبیت اگش دسخِ صَست ووتش اص دسخِ هخشج ثبضذ، حذ صفش است. اگش دسخِ صَست ثیطتش اص دسخِ هخشج ثبضذ، حذ ٍخَد 

 .است

 .اگش دسخِ صَست هسبٍی دسخِ هخشج ثبضذ، همذاس حذ ثشاثش ًسجت ضشیت ثضسگتشیي دسخِ ّبست

 :دسخِ صَست ووتش اص دسخِ هخشج است پس حذ صفش است
 

 .دسخِ صَست ثیطتش اص دسخِ هخشج است، پس حذ ثی ًْبیت است ٍ ٍخَد ًذاسد
 

 .دسخِ صَست ٍ هخشج هسبٍی اًذ ٍ حذ ثشاثش ًسجت ضشایت ثضسگتشیي دسخِ ّبست
 

 :است  یه است ٍلی دسخِ 2xصیشا دس صَست دسخِ 
 

 .تزوش: گبّی اٍلبت ثبیذ صَست ٍ هخشج سا سبدُ وشد ٍ ثؼذ حذ گشفت

 

 

 حذ ثی ًْبیت

 :حذ ثی ًْبیت

وٌذ چٌبى چِ حذ صَست یه ػذد غیشصفش ثبضذ، ثِ طَسی وِ حذ هخشج صفش ضَد، همذاس حذ، ثی ًْبیت خَاّذ  هیل هی a ثِ x ٍلتی

 :ضذ. دس ایي حبلت اصلا حذ ًذاسین
 

وٌذ.  ثِ صفش هیل وٌذ، همذاس ایي گًَِ تَاثغ ثِ ثی ًْبیت هیل هی x ٍلتی  یب ثِ طَس ولی  ثِ ػٌَاى هثبل، تبثغ

 .هت ثی ًْبیت ثستگی ثِ حذ چپ یب حذ ساست دس صفش داسدالجتِ ػلا

ضَین. اصطلاحب  ییؼٌی اص همبدیش ووتش اص صفش ثِ آى ًضدیه ه  .ضَین هییؼٌی اص همبدیش ثیطتش اص صفش ثِ آى ًضدیه   هٌظَس اص
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 .است وِ روش ضذ  یب  هٌظَس اص ػلاهت صفش ّوبى
 

 حذ ٍ پیَستگی

 ای ثبثت ثش آى فشض وٌین سا ًمطِ ّب سا دسًظش ثگیشین xٍ اص ساست: اگش هحَ ثِ سوت x هفَْم هیل وشدى
 

ًضدیه  2خَاّین ثِ  هی 2 وٌذ اص ساست یؼٌی ثب همبدیش ثیص اص هیل هی ثِ سوت x گَیین وِ ثبضذ. ٍلتی هی  ٍ فشض وٌین وِ

سسین ٍ ّویٌطَس ثِ هی x = 2/2سسین ٍ سپس ثِ  هی x = 5/2سسین ٍ ثؼذ ثِ  هی x=3وٌین ٍ ثِ  حشوت هی x = 4ضَین هثلا اص 

 .ضَین ًضدیه ٍ ًضدیه هی 

ضَد  ضَد اهب ثب آى ثشاثش ًوی س ًضدیه هیثسیب  ثِ ػذد xوٌذ،  هیل هی ثِ سوت ػذد x ف آى است وِ ٍلتی هتغیشهفَْم ایي تؼشی

 .است  یؼٌی

 وٌینفشض   ای ثبثت هثلا سا ًمطِ  ّب سا دسًظش ثگیشین xٍ اص چپ: اگش هحَس  ثِ سوت x هفَْم هیل وشدى
 

وٌین  حشوت هی x = 0ًضدیه ضَین، هثلا اص  2خَاّین ثِ  هی 2وٌذ یؼٌی ثب همبدیش ووتش اص  اص چپ هیل هی  ثِ سوت x گَیین ٍلتی هی

خیلی  2گزسین گبم ثِ گبم ثِ ػذد  سسین ٍ اص آى ّن هی هی x 7/1سسین ٍ ثؼذ ّن ثِ  هی x = 5/1سسین ثؼذ ثِ  هی x = 1ٍ سپس ثِ 

 :پشداصین حبلا ثِ هفَْم حذ تبثغ هی .  هیشسین یؼٌی x = 2ضَین اهب ثِ  ًضدیه هی

اص   ثِ x ضَد حبلا اگش ًضدیه هی  ثِ x ضَد. دس هَلؼی وِ هتغیش تبثغ یؼٌی ثِ آى ًضدیه هی f(x) حذ تبثغ یؼٌی ػذدی وِ تبثغ

: ًَیسین اص سوت چپ هیل وٌذ هی  ثِ x ٍ اگش ّن  ًَیسین سوت ساست هیل وٌذ دس ایي صَست هی

اص چپ  ثِ سوت x وٌذ. ٍ ٍلتی وِ هیل هی a ثِ f(x) وٌذ تبثغ اص سوت ساست هیل هی ثِ سوت x یؼٌی ٍلتی وِ 

 .حذ داسد  دس f گَیین تبثغ ثبضذ هی a=b وٌذ ٍ ضوٌب اگش هیل هی b ثِ f(x) وٌذ تبثغ هیل هی

 .فشض ضذُ است  ثِ هثبل صیش تَخِ وٌیذ: دس ایي هثبل

وٌٌذ،  هیل هی 1وِ ثِ تذسیح ثِ سوت ػذد  1وَچىتش اص  x گیشین ٍ همذاس ایي تبثغ سا ثشای ثشخی همبدیش سا دسًظش هی f(x)=2x+1 تبثغ

 .وٌین ضًَذ، هحبسجِ هی هی ًضدیه 1وِ ثِ تذسیح ثِ ػذد  1ثضسگتش اص  x ّوچٌیي همذاس ایي تبثغ سا ثشای ثؼضی همبدیش
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ًضدیه ٍ  3وِ ّوبى همبدیش تبثغ است هشتجب ّن اص ساست ٍ ّن اص چپ ثِ ػذد  f(x) ضَین وِ دس سدیف وٌین هتَخِ هی خَة وِ تَخِ هی

 .  ضَین ٍ دس ًتیدِ ًضدیه تش هی
 

 سفغ اثْبم -حذ ٍ هفبّین لضبیب

ثشهی خَسین، وِ ثِ آى ّب حبلات هجْن هی گَئین؛ وِ دس   گبّی اٍلبت دس هحبسجِ ی حذٍد ثِ ػجبساتی ّوچَى

 .ه سلسلِ ػولیبت ایي اثْبهبت سا سفغ وٌیناغلت هَاسد هی تَاًین ثب ی

 :  الف ( سفغ اثْبم اص حبلت

سا اص صَست ٍ هخشج سبدُ هی وٌین. الجتِ ثبیذ   یىی اص سٍش ّبی سفغ اثْبم ایي هَسد ایي است وِ، ػبهل صفش ضًَذُ یؼٌی ( 1

 .تدضیِ وٌین ٍ سپس اص صَست ٍ هخشج سبدُ هی وٌین صَست ٍ هخشج سا ثِ ػبهل
 

 :استفبدُ اص ّن اسصی ّب

 :داسین دس حبلت ولی اگش
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 :ًىتِ

 .دس استفبدُ اص ّن اسصی ّبی هثلثبتی ثبیذ تَخِ داضتِ ثبضین وِ حبصل یه ػجبست ثِ صَست خوغ ٍ یب تفشیك خجشی صفش ًطَد
 

 :ًىتِ

داسای ون تشیي تَاى  x ایي ػجبست ّن اسص ّستٌذ ثب خولِ ای وِ دس آى  دس ػجبسات چٌذ خولِ ای وِ فبلذ ػذد ثبثت ّستٌذ، ّشگبُ

 .است
 

 :استفبدُ اص لبػذُ ی َّپیتبل ( 3

 .دسایي سٍش اص صَست ٍ هخشج ثِ طَس خذاگبًِ هطتك هی گیشین ٍ سپس دس ًمطِ ی هَسد ًظش حذ هی گیشین

 :تزوش

 .دس استفبدُ اص لبػذُ ی َّپیتبل، هی تَاى ثِ خبی ػَاهل غیش صفش ضًَذُ، همذاس داد

 :تزوش

 .ثب ثشلشاسی ضشایط هی تَاى ثیص اص یه ثبس ایي لبػذُ استفبدُ وشد

 : ة ( سفغ اثْبم اص حبلات

 :استفبدُ اص ّن اسصی ( 1
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 :آى گبُ داسین  دس حبلت ولی اگش
 

 .دس آى ثیص تش است x ایي ػجبسات ّن اسصًذ ثب خولِ ای وِ تَاى  دس ػجبسات چٌذ خولِ ای اگش ( 2

 .ػول هی وٌین ًَضتِ ٍ هبًٌذ حبلت  دس حبلات ، تبثغ سا ثِ فشم ( 3

 :ًىتِ

 .ػول وشد  ًَضت ٍ هبًٌذ حبلت هی تَاى تبثغ سا ثِ فشم دس حبلت

 :ًىتِ

 .ضذ، هی تَاى اص لبػذُ ی َّپیتبل استفبدُ وشد  ٍ یب L هَخَد ٍ ثشاثش ػذد هتٌبّی اگش  دس حبلت

، ثبیذ اص ّن اسصی سادیىبلی   دسهی آیذ. ٍلی اگش  ثب هخشج هطتشن گیشی اثْبم هسئلِ ثِ فشم  اگش  دس حبلت ( 4

 .ٍ یب گَیب وشدى استفبدُ وشد

 :تزوش

 .دس هحبسجِ ی حذ ثِ حبلات صیش تَخِ وٌیذ
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 سفغ اثْبم

 :  سفغ اثْبم اص حبلت

 . سِ حبلت دس ًظش هی گیشین  ثشای سفغ اثْبم اص حبلت

 : حزف ػبهل صفش ضًَذُ(1

سا اص صَست ٍ هخشج حزف هی وٌین , ثِ ػٌَاى هثبل دس   ػبهل صفش ضًَذُ , دس ایي حبلت ٍلتی

 .ضشة هی وٌین  صَست ٍ هخشج سا دس  ی هحبسجِ
 

 : ّن اسصی ّبی هثلثبتی ٍ خجشی(2

 : ّن اسصی ّبی هثلثبتی-1

 : آى گبُ  اگش
 

 : ّن اسصی خجشی-2

 .دس آى وَچىتش ثبضذ x ّن اسص است ثب خلوِ ای وِ تَاى  فبلذ ػذد ثبثت ٍلتی , x ّش وثیشالدولِ اص-1
 

 :لبػذُ َّپیتبل(3

هخبلف صفش ثبضذ  a دس ّش ّوسبیگی  هطتك پزیش ٍ  سٍی ثبصُ g , f لضیِ : اگش تبثغ

ثِ ثیبى سبدُ تش دس استفبدُ اص لبػذُ َّپیتبل , ثِ طَس   ٍ

: دس استفبدُ اص لبػذُ َّپیتبل 1تزوش   خذاگبًِ اص صَست ٍ هخشج هطتك هی گیشین ٍ ایي ػول سا تب خبیی اداهِ هی دّین وِ اص حبلت

 .هی تَاًیذ ثِ خبی ػبهل ّبی غیش صفش ضًَذُ همذاس لشاس دّیذ
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غیش صفش ضًَذُ اًذ لجل اص َّپیتبل گیشی ثِ خبی آى ّب   ػبهل ّبی  هثبل : دس هحبسجِ حذ

 .همذاس لشاس دّیذ

 .: ثْتش است اص لبػذُ َّپیتبل دس تَاثغ خجشی ٍ آسوی ثیطتش استفبدُ وٌیذ 2تزوش 
 

 سفغ اثْبم ثی ًْبیت

اص ّن اسصی ّبی هتذاٍل یب لبػذُ َّپیتبل استفبدُ   ػبهل ثی ًْبیت سا ثِ هخشج هٌتمل وشدُ ٍ دس حبلت ,  ثشای سفغ اثْبم اص حبلت

 .هی وٌین
 

 سفغ اثْبم تَاثغ هثلثبتی

 :سفغ اثْبم تَاثغ هثلثبتی

استفبدُ هی وٌین. ّوچٌیي اص یه سٍش فَق الؼبدُ هَثش ثِ ًبم ّن اسصی   دسسفغ اثْبم هثلثبتی اص حذ ثسیبس هؼشٍف

 .وٌیناستفبدُ هی 

ست ٍ اص ّن اسص ا x=a دس g ثب f ثبضذ، آًگبُ گَیین  صفش ثبضٌذ ٍ ًیض x=a ّش دٍ دس g ٍ حذ f تؼشیف ّن اسصی: اص حذ

 .استفبدُ هی وٌین  ًوبد

هیل  a ثِ سوت x ٍلتی  ّن اسص ثبضٌذ ثشای یبفتي حذ وسش x=a دس  ثب g(x) ٍ  ثب f(x): اگشهَسد استفبدُ ّن اسصی

 .ثگزاسیذ  ، g ٍ ثِ خبی  ، f سا ثیبثیذ یؼٌی ثِ ساحتی ثِ خبی  هی وٌذ، وبفی است

 :اًَاع ّن اسصی ّبی هْن دس صفش

 .دس صفش ّن اسص است x ثب sinx ثٌبثشایي  هی داًین (1

هی ضَد.  1ثِ صفش هیل هی وٌذ ثشاثش  u ٍلتی  ثبضذ وِ ثِ صفش هیل وٌذ حذ x ػجبست دلخَاّی ثش حست u ثِ طَس ولی اگش

 .دس صفش ّن اسص است kx ثب sinkx هثلا  ثٌبثشایي
 

 .توبم ایي هطبلت ثشای تبًژاًت ًیضصحیح است (2
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