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 خارج از كشور – 98  تجربيسراسري 
)Aنقطة  , )�1 xمركز يك دايره است كه بر روي خط  4 y� � �2 3 1 2وتري به طول     جدا مي كند . اين  7

yدايره خط  �   را با كدام طول ، قطع مي كند . 2
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 97 تجربي سراسري 
)Aاز نقطة  M(x,y)فاصلة نقطة  , )3   Mمختصات است . بزرگترين وتر از مكان نقاط  مبدأ ، دو برابر فاصلة آن از 6

 كدام است ؟  
   1 (  2 3  2 (  2 5 3 (  4 3 4 (  4 5 
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 خارج از كشور – 97  تجربيسراسري 
)دايره گذرا بر نقطة  , )�1  ، بر هر دو محور مختصات مماس است . شعاع آن كدام است ؟  2

   1 ( ,1 4  2 (  ,1 5 3 (  ,2 4 4 (  ,2 5 
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 95  تجربيسراسري 
)دايره اي به مركز  , )�2 xو مماس بر خط به معادله  1 y�  ها را با كدام طول ، قطع مي كند ؟ x، محور  �1

   1 ( ,1 3  2 (  ,1 4 3 (  ,2 3 4 (  / ,1 5 4 
 خط مماس بر دايره ، در نقطة تماس بر شعاع دايره ، عمود است . نكته :
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 خارج از كشور – 95  تجربيسراسري 
 ل است . او قطع كرده و مركز آن ، بر روي نيمساز ربع  3و  1ها را در دو نقطه به طول هاي xدايره اي محور 

 ايره كدام است ؟ د شعاع اين 
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 93 تجربي سراسري 

mx، دستگاه معادلات  mبه ازاي كدام مقدار  y m
x (m )y m
� � ��
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3 2 4  شمار جواب است ؟  داراي بي،   2
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 در صورتي دستگاه داراي بي شمار جواب است كه دو خط بر هم منطبق باشند يعني :  نكته :
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 93تجربي سراسري 
)شعاع دايره گذرا بر سه نقطة  , ), )و  ( , )2 )و  1 , )�1  ، برابر كدام است ؟  2

   1 (  1 12  2 (  3 3 (  5 4   (1 132 
 س مثلث قائم الزاويه است كه شعاع دايره ، نصف وتر مثلث است . رأسه ،  سه نقطة فوق روش اول :
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 خارج از كشور – 93  تجربيسراسري 
)Aنقطه  , )�3 yوسط قطر مربعي است كه يك ضلع آن منطبق بر خط به معادله  1 x� �2  است ،  مساحت اين  5

 كدام است ؟ ،  مربع  
   1 (  4  2 (  45 3 (  75 4 (  8   

 فاصلة محل تلاقي دو قطر تا ضلع مربع برابر نصف طول ضلع مربع است .  نكته :
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 خارج از كشور – 93  تجربيسراسري 
)شعاع دايره به مركز  , )�2 xبر دايره  خارج  و مماس 2 y x y� � � � �2 2 2 4  ، كدام است ؟  1
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 92 تجربي سراسري 
x دو ضلع يك مربع منطبق بر دو خط به معادلات y� �2 2 yو  3 x�  هستند ، مساحت اين مربع كدام است ؟ �1

   1 ( 9
8  2 (   9

4 3 (  25
8 4 (  25

4 
 صفر باشد .  برابر دو خط و همچنين معادله بودهدر هر دو معادله برابر  yو  xبايستي ضرايب  نكته :
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 خارج از كشور – 92  تجربيسراسري 
)Aمساحت مثلثي با سه راس به مختصات  , )2 5  ،B( , )3 )Cو  (  , )2  ,  ، كدام است ؟ (

   1 (  6  2 (  6 5/ 3 (  7 4 (  /7 5 
 د  به دست مي آوريم . مساحت مثلث بدون رسم شكل با توجه به جهت ساعتگر نكته :
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 91 تجربي سراسري 
)شعاع دايره اي كه از سه نقطه با مختصات  , )2 )و  1 , )�2 )و  4 , )  ,  مي گذرد  ، كدام است ؟  (

   1 (  2  2 (  2 5/ 3 (  3 4 (  /3 5 
اگر سه نقطة فوق را در دستگاه مختصات رسم كنيم يك مثلث قائم الزاويه حاصل مي شود كه شعاع دايره ،  روش اول :

 نصف وتر است . ( مركز وسط وتر است ) 
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 خارج از كشور – 91  تجربيسراسري 
y، خط به معادله  mبه ازاي كدام مقدار  mx� xبر دايره  �2 y x� � �2 2 2  مماس است ؟  3

   1 (  ,� 4
3,� 4
3  2 (  , 4

3, 4
3 3 (  ,� 21 3 4 (  , 21 3 

 را   مختصات مركز در معدلة ضمني مقاطع مخروطي ( دايره ، بيضي و هذلولي ) با استفاده از مشتق مي توانيمنكته : 
  به دست آوريم .

  صفر باشد . برابر هرگاه خط بر دايره مماس باشد ، بايد دلتاي معادلة تقاطع آن ها ،   نكته :
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 90 تجربي سراسري 
) ايره اي از نقطةد , )�1  تر كدام است ؟ گذشته و بر هر دو محور مختصات مماس است . قطر دايره ي بزرگ  2

   1 (  8  2 (  1 3 (  12 4 (  15 
)چون دايره از نقطة  , )�1  نظر بگيريم : در  R ،در ناحية دوم مي باشد اگر شعاع دايره  مي گذرد پس مركز دايره2
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 خارج از كشور – 90  تجربيسراسري 
) دايره اي از دو نقطة , )1, )و  ( , )3 xيك قطر آن به صورت  و معادلةگذشته  ( y� � است . شعاع اين دايره كدام  2

 است ؟ 
   1 (  2  2 (  2 3   (5 4 (  3 

xچون معادلة قطر دايره  روش اول : y� �  مركز دايره ، روي خط قرار دارد .  مي باشد ، پس مختصات 2
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 88  تجربي سراسري 
y، سه خط به معادلات  aبه ازاي كدام مقدار  x� yو  �2 ax� � �2 yو  5 x a�  متقارب اند ؟  �3

 نشدني  ) 4 2  ) 3 1  ) 2  �1  ) 1   
 نقطة تلاقي دو خط ، خط از يك نقطه بگذرند ، يعني بايستيي اين كه سه خط متقارب باشند ، بايد هر سه برا نكته :

 معادلة خط سومي نيز صدق كند .  در 
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 خارج از كشور – 88  تجربيسراسري 
yفاصلة بين دو خط به معادلات  x� �3 yو  2 x� � �3 3  كدام است ؟  6

   1 ( �2 3  2 (  �3 1 3 (  3 1� 4 (  �2 3 
x y ( )d
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 خارج از كشور – 88  تجربيسراسري 
) اي از دو نقطة دايره , )2 )و  ( , )�2 yگذشته و بر خط  (  مماس است ، شعاع اين دايره كدام است ؟  �1

   1 (  3
2  2 (  5 3 (  5

2 4 (  3 
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 87  تجربي سراسري 
xدو دايره به معادلات   y x y� � � �2 2 2 6 xو  8 y x y� � � � �2 2 8 4 12 نسبت به هم كدام وضع را   

دارند ؟ 
 متخارج  ) 4 قاطعمت  ) 3 مماس داخل  ) 2 مماس خارج  ) 1   

 . مركز و شعاع هاي دو دايره را به دست مي آوريم  اولاً :راي بررسي وضعيت دو دايره ، ب نكته :
d)دايره يا خط المركزين  دوهاي فاصلة مركز  ثانياً : OO Rرا محاسبه كرده و آن را با  ��( R��  وR R�� 

 كنيم .  مقايسه مي
( اند مماس داخل d R R�� � ( اند مماس خارج                            ���2 d R R�� � ���1 
( اند متداخل d R R�� � ( اند متخارج                                 ���4 d R R�� � ���3 

(بين مراكز فاصلة d OO�� ( اند متقاطع                 ���6 R R d R R� �� � � � ���5 
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x x
C : x y x y O O ( , )

y y

R ( ) ( ) ( )

d OO ( ) ( )

R R

R R

� � ��� � �
� � �� � � � � ��� ��� �

� � ��� �

� � � � � � � � � � � �

� �� � � � � � � � � � � � �� � � �	
 �� � � �


2 2

2 2

2 2

2 8 48 4 12 4 2
2 4 2

4 2 12 16 4 12 8 4 2 2 2

1 4 3 2 25 25 5 25 2 5 2
3 2 2 2 5 2

3 2 2 2 2

��� �x�x
�OOOOO

yy��� �y

25 2���

 

OOچون  R R� �� � � 5  است ، نتيجه مي گيريم كه دو دايره مماس خارج اند .  2
 
 
 
 
 
20 

 
 
 

 86  تجربي سراسري 
)دايره به مركز  , )2 y ةو مماس بر نيمساز ربع اول ، خط به معادل (  را با كدام طول ها قطع مي كند ؟ �1

   1  ( ,1 3  2 (  ,4,4 3 (  ,1 5
2 2 4 (  ,� �2 2 2 2 

)Oچون دايره به مركز  , )2 y)بر نيمساز ريع اول  ( x)�  مماس است ، پس فاصلة مركز دايره تا خط مماس برابر 
)O بنابراين فاصلة نقطة دايره است .  شعاع , )2 xاز خط  ( y�  را به دست مي آوريم .�

)Oمعادلة دايره   , )R OH (x ) y
( ) ( )

�
� � � � ���� � � � ���

� �

2 22
2 2
2 2 2 2 2

21 1
) () () (x)2 

yمعادلة تقاطع دايره فوق با خط   تشكيل داده و ريشه هاي آن را مشخص مي كنيم .  �1

 x x(x ) y (x )
y x x

�� � � ��� � � � � ��� � � ���	 	
� � � � ��� �
 


2 2 2 2 1 32 2 2 1
1 2 1 1

 

yپس اين دايره ، خط به معادلة   قطع مي كند .  3و  1را در دو نقطه به طول هاي  �1
 
 
 
21 

 
 
 
 
 
 

 خارج از كشور – 86  تجربيسراسري 
) ةدايره اي از دو نقط , ), )و  ( , )3 y ةگذشته و مركز آن بر خط به معادل 1 x� قرار دارد . شعاع اين دايره كدام  2

 ؟است 
   1 (  3  2 (  2 3 (  5 4 (  3 

yچون مركز دايره روي خط  x� )Oار دارد پس مختصات مركز دايره به صورت قر 2 , )�  از طرفي مي باشد و  �2
)Aنقاط   , ), )Bو  ( , )3  پس فاصلة مركز دايره از اين دو نقطه يكسان و برابر شعاع دايره است . روي دايره هستند  1

OA OB R ( ) ( ) ( ) ( )

O( , )

OA R

� � ��� �� � � � � � � � � �

� � � � � � � � � � � � � ���� � ���

� � � �

2 2 2 2

2 2 2 2
2 3 2 1

4 6 9 4 4 1 1 1 2
1 4 5

) ( ) () () (2 2( ) (( )) () () () () () () () () (
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 85 -تجربي سراسري 
x ةدايره به معادل،  aبه ازاي كدام مقدار y x y a� � � � �2 2 2 x ةبر خط به معادل 4 y�  مماس است ؟ �3

   1 (  3
2  2 (  5

2 3 (  3 4 (  5 
 . باشد  داشتهريشة مضاعف  تلاقي آن ها  ، حاصل از معادلة بايستي اگر يك خط بر يك دايره مماس باشد ،نكته : 

 ي معادلة حاصل را برابر صفر قرار دهيد )�، قرار دهيد و  y( در معادلة دايره به جاي   

b

x y x y a x xx x a x x axx y y

( ) ( a) a a

�

� ��� � �

� � � � � �
 ��� � � � � � ��� � � �	

� � ��� � �


������� � � � ���� � � ��� � �

2 2 2 92 2

15 2

2 4 42 1 3 99 33 3
225 515 1 9 225 9 9 2

2 �a9� 29 1 3 9��� � �� �x xx xx x2� � x9
y��� �y

( a) a a�� �( ) � �a a( ) 225( ))( a)( ) 9 � 2

 

  هرگاه دايره بر يك خط مماس است ، فاصلة مركز دايره از آن خط با شعاع دايره برابر است .  نكته :روش دوم :  

x y

a

x y x y a O OH d
b

R a a a a

� �
� � � �

� � � � � ��� ����� � � �
�� � �

� � � ��� � � ��� � � ��� �

32 2
1 1 6 522 4

1 9 122
1 5 25 54 16 4 5 52 1 21

OHOH �
5OO

��� �a5�

 

 
 
 

23 
 
 
 

 
 

 خارج از كشور – 85  تجربيسراسري 

x ة ، منحني به معادل aمقادير  ي كدام مجموعةبه ازا (a )y y a� � � � �2 2 22 7  ، يك دايره است ؟  4
   1 (  � �3�  2 (  � �3 3 (  � �,�3 3 4 (  � 

 باشند پس داريم :  مساوي  y2و  x2 هاي براي آن كه منحني فوق معادلة دايره باشد بايد ضريب : اولاً
a a a� � ��� � ��� ��2 27 2 9 3 

xمعادله دايره را به صورت  ثانياً : y ax by c� � � � �2 aتبديل كرده و شرط  2 b c� � �2 2  بررسي  4
 مي كنيم .  

if a x y y x y y ( )

if a x y y x y y ( )

�

�

� ��� � � � � ��� � � � � ��� � � �

� � ��� � � � � ��� � � � � ��� � � �

2 2 2 22

2 2 2 22

3 33 2 2 4 3 2 4 4 22 2
3 33 2 2 4 3 2 4 4 12 2

x y y ( )2 2� 3 3(( 2x y y ( )y � �x y y ( )x y yy 2 2
x y y ( )2 2� 3 3(( 1x y y ( )y �x y y ( )x y y (y 2 2

aبنابراين تنها جواب   �  قابل قبول است .  �3
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  84  تجربي سراسري 
,a) ةنقط a)2 ةمركز دايره اي گذرنده بر دو نقط ( , )2 )و  1 , )�1  است ، شعاع اين دايره كدام است ؟ 4
     1  ( 3  2 (   4 3 (  2 2 4 (  3 2 

O(a, a)A( , )
OA OB R ( a) ( a) ( a) ( a) a

B( , )

OA OB R ( ) ( )

�
����� � � � � � � � � � � � ��� �	 �


� � � � � � �

2 2 2 2 2

2 2

2 1 2 1 2 1 4 2 21 4

2 2 1 4 3
 

 
 

 
25 

 
 
 
 

 خارج از كشور – 84  تجربيسراسري 
)معادلة وتر مشترك دو دايره به مراكز  , )�1 )و  2 , )2  واحد ، كدام است ؟  2و به شعاع هاي مساوي  1

    1 (  y x� 2  2 (  y x3� 3 (  y x�3 2 4 (  y x�2 3 
 ابتدا معادله هاي دو دايره را به دست آورده و سپس معادلة آن ها مساوي هم قرار مي دهيم يا از هم كم مي كنيم . 

C : O( , ),R (x ) (y )
C C or C C

C : O ( , ),R (x ) (y )

x y y x

� � � ��� � � � � � ���� � � �	
� � � � ��� � � � �


� � ��� �

2 2

2 2
1 2 2 1 2 4
2 1 2 2 1 4

6 2 3yy�yy
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 83  تجربي سراسري 

xدو دايره به معادلات   y x y� � � �2 2 2 4 xو  13 y x� � �2 2 2  نسبت به هم كدام وضع را دارند ؟  1
 داخلمت  ) 4 متقاطع  ) 3 مماس خارج  ) 2  مماس داخل  ) 1   

O( , )
C : x y x y d OOR

R R
O ( , )

R RC : x y x
R

� ��
 � � � � � ���	 � �� � � � � �  
  ���� � �	 	

� ��  �� � � � � � � ��� 
	 � � � � 



2 2

2 2

1 2
2 4 13 1 2 24 16 52 3 22 4 2

1
2 22 1 1 4 4 22

R
���	



		

)))

R
���	



		

 

OOدو دايره مماس داخل اند .  R R� �� � � ���2 2 
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 82  تجربي سراسري 
)A اع دايره اي كه از سه نقطةطول شع , )�1 )Bو  ( , )3 )Cو  (  , )�3  ,  مي گذرد ، كدام است ؟ (

    1 (  3  2 (  2 3 (  5 4 (  3 
  مختصات سه نقطه در معادلة دايره صدق مي كند .
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A( , ) a c a
x y ax by c B( , ) a c c

bC( , ) b c

x y x y R ( ) ( ) ( )

� � ��� � � � � ��
 � � � � � ��� ��� � � � ��� � �	 	
  �
� ��� � � � �


� � � � � ��� � � � � � �

2 2

2 2 2 2

1 1 2
3 9 3 3

23 9 3
12 2 3 2 2 4 3 52

) a c a�a ca � ��

��)) 2

B( , ) a c c 

	 B( , ) a cB( , ) a c  B( )B( )B( )B( )B(B(
 
	 		 	( )( )( )( ) 3c � �c, ) c, ))), ) a ca c, )))

b, ) b c


) b �



�) b c) b 2)))

RRRRR
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  80  تجربي سراسري 
x دو دايره به معادلات y x y� � � �2 2 4 4 x و 1 y x y� � � � �2 2 4 8  ر چگونه اند ؟ نسبت به يكديگ 19

 يكي خارج ديگري  ) 4 متقاطع در دو نقطه  ) 3 خليمماس دا  ) 2 مماس خارجي ) 1   
O( , )

C : x y x y
OOR
R R

O ( , ) R R
C : x y x y

R

� ��
 � � � � � ���	 �� �� � � � 
  ���� � �	 	
� ��  �� � 
 � � � � � � ���	 � � � � � 



2 2

2 2

2 2
4 4 1 1 216 16 4 32 4

2 4 24 8 19 1 16 64 76 12

���

R
���	



		

 

OOدو دايره مماس داخل اند . لذا  R R� �� � � ���2 
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 79  تجربي سراسري 
yفاصلة نقطه اي واقع بر نيمساز ناحيه دوم از خط به معادلة  x� � �3 2 3برابر  4 واحد است . عرض آن  13

 نقطه كدام است ؟ 
   1 ( 5  2 (  6 3 (  7 4   (8 

a b ca (a) ( a) a
y x A x y d

a ( ) ( )

a ya
a a

a

� � � � � �
� � ��� � � � � ��� � �

� � �

� � � ��� �� � � ��� � � � ���� � � � ���	
�




2 2
2 3 4 5 42 3 4

132 3

7 75 43 13 5 4 39 5 4 39 4313
5

d �d
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 78  تجربي سراسري 
yت دو ضلع از يك مربع به صورت هاي معادلا x� yو  2 x� �2 4  مي باشند ، مساحت مربع كدام است ؟  5

   1 ( 3
4  2 (  4

5 3 (  5
4 4   (6

5 
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d dx y
OH S ( )

x y ( ) ( )

�� � �� � � ���� � � � � �	
� � � �
 � �

2
2 2

4 2 5 5 5 25 5
2 42 24 2 5 4 2

d OH����OHd 5
�)S ( �S ( ) 22
� 4������ 
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 78  تجربي سراسري 
x)دو دايره به معادلات  ) (y )� � � �2 21 2 xو  5 y y� � �2 2  نسبت به هم چگونه اند ؟  2

 متقاطع  ) 4 متخارج  ) 3 خارجيمماس   ) 2 مماس داخلي  ) 1   
O( , )

C : (x ) (y ) d OO
R

R R
O ( , )

C : x y y R R
R ( ) ( )

� �� �� � � � ��� � � �	
�  
  ���� � � �	 	� �� � �� � � ��� � � �	  
� � � � �



2 2

2 2
2 2

1 2
1 2 5 25

1 51
2 5 1

1 1
), ))

R

O������	



		



R
) ( ) 
) (2 2( )( 1) � �)2))

 

Rدو دايره متقاطع اند .  پس  R OO R R� � �� � � � ��� 
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 77  تجربي سراسري 

axوجود دارد تا دستگاه  cو  bو  aچه رابطه اي بين  by
(a b)x cy

� ��
	 � � �


 اشد ؟ ب هجواب هاي غير صفر داشت 

1 (  b ab ac� �2   2 (  ac b c� �2 2 
3 (  b ac ab� �2  4 (  ac b c� �2 2 

a b
b ac ab

a b c
�

� ��� � �
� �

2b���b2 
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 76  تجربي سراسري 
)شعاع دايره اي كه از دو نقطة  , )1 )و 2 , )3 yو مركز تقارن آن روي خط به معادلة گذشته  ( x� �2   باشد ، 1

 كدام است ؟
   1 ( 2 2  2 (  5 3 (  1   4   (13 

 فاصله دو نقطه از مركز دايره ، برابر شعاع دايره است . و همچنين مركز دايره است همان مي دانيم مركز تقارن دايره ، 
O y xA( , )

O( , )
B( , )

OA OB R ( ) ( ) ( ) ( )

OA OB R ( ) ( )

� � ��
����� � ��	




� � � �� � � � � � �� � � � � ���� �

� � � � � � � �

2 1

2 2 2 2

2 2

1 2 2 13

1 2 2 1 3 2 1

1 2 1 1

)
����y

) ���� �)2)

) ( )2 2( ) 1) ( ) �) ( )( 2( )
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 74  تجربي سراسري 
 صفحه اي بر محور سطح مخروطي است ، مقطع آن دو ، كدام است ؟

 دو خط متقاطع)   4 هذلولي)   3 دايره  ) 2 سهمي   ) 1   
 هر صفحه اي عمود بر يك سطح مخروطي داراي يك مقطع دايره شكل خواهد بود .  نكته :

 
 

35 
 
 

 74  تجربي سراسري 
a(xمعادلة دايره به  y ) b(x y)� � � �2 )از نقطة  2 ,  مي گذرد ، شعاع دايره چه قدر است ؟  11(

    1 (   2  2 (   b
a

 3 (   a 2 4 (  2
2 

)چون دايره از نقطة  ,  مي گذرد ، پس مختصات آن در معادلة دايره صدق مي كند . داريم :  11(
( , )a(x y ) b(x y) a( ) b( ) a b

x y x y (x ) (y ) R R

� � � � ���� � � � � ��� � �

� � � � ��� � � � � ��� � ��� �

2 2 11

2 2 2 2 2

1 1 1 1
1 1 1 1 2
2 2 2 2 2

( ) a( ) b( ) a b( , ) a( ) aa a( , ),,,, ) b() b() b(

(x(xx(
 

 
 
 
 
 

36 

xمعادلة دو ضلع غير موازي مستطيلي  y� �3 4 yو  1 bx� � �6 )Aو نقطة  1 , )1 يك رأس مستطيل است .  2
 اندازة محيط اين مستطيل كدام است ؟ 

  1 (  5   2   (6 3   (7      4   (8  

x y m

by bx m

d d mm
b b y x

� � ��� � �

�� � � ��� � �

� �� ��� � �

� � ��� � � ��� � � �

33 4 1 4
6 1 6

1
4 8 6 8 16 3

�m�
 

 دو ضلع مستطيل يا با هم موازي اند يا بر هم عمود اند . معادلة دو ضلع غير موازي يعني دو ضلع بر هم عموداند . نكته :
)Aمختصات نقطة  , )1  روي دو ضلع مستطيل واقع نيست زيرا مختصات آن در دو معادله صدق نمي كند . 2

)Aرأس چهارم مستطيل مي باشد لذا فاصلة نقطه Aپس  نقطة  , )1  را از دو ضلع داده شده حساب مي كنيم .   2
A( , )

A( , )

( ) ( )
x y AB

( ) ( )

( ) ( )
x AD

( ) ( )
P a b

� �
� � � ���� � � �

�

� � �
� � � ���� � � �

� �

� � � � �

1 2
2 2

1 2
2 2

3 1 4 2 1 13 4 1 253 4
8 1 6 2 1 5 18 67 1 1 28 6

2 2 4 1 5

2�A( )A( )A( , )A( , ),,,

A( )A( , )�A( , ),,,, � 2 
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همكاران و دانش آموزان عزيز  ، تست هائي كه در اختيار شما قرار گرفته است ، 
ه همين خاطر قبل از مطالعه هزينة اين جزوات زحمات چندين ساله بنده مي باشد ، ب

 را پرداخت كنيد و هزينه آن يك صلوات و يك فاتحه براي روح پدر عزيزم است .

  سيد علي موسويبا تشكر :                                                                           
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متاسفانه با خبر شدم برخي از همكاران مشخصات بنده را پاك كرده و مشخصات 

يچ استفاده شخصي مي كنند ،  از نظر شرعي ايراد داشته و تحت ه خود را نوشته و
 چون اين تست ها بايستي به صورت رايگان در اختيار  .  شرايطي راضي نيستم

 دانش آموزان قرار گيرد . 
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